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Tronc commun Sciences BIOF

Correction Série N°6 : TRIGONOMETRIE1

Exercicel : (*)
Convertir en degré et Placer les points suivants sur le cercle en fonction du réel qui leur est associé :

5 ) o o e

Al zrad =282 60 | : B[ Zrad =20 —15 | : ¢ Zrag =189 60 |-
3 12 12 3 3

3 3x180 180 2 2x180

=135 |; E —zrad:——=—30° ; Fl —rad =
6 12 3

2120°J

Exercice2 : (*) Déterminer I’abscisse curviligne principale de chacune des points suivants et Placer les
points sur le cercle trigonometrique :
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A(57) ; B(—%ﬂj: C(%): D(—%}: E(l‘zﬂj; F(“Z”J; G(-5347) H(_gzgﬂ

Solution : Déterminons les abscisses curvilignes principales
On va Trouver des mesures équivalentes « a un certain nombre de tours pres :

T
A(57) : br=m+2x2rx etEE]—ﬂiﬁ]
B(_S_ﬂ-j—5—7T:_7Z_47[:_7Z—4—7Z-:1—1X27z- et —ZE]—ﬂ';ﬂ']
2 2 2 2 2 2
C(l—j:1M:12ﬂ_”=12”—£=1+2x2ﬂet—ze]—ﬂ;ﬂ]
3 3 3 3 3 3 3
— —87— — - 3
4 4 4 4 4 4 4
e 137 :137r:127r+7z:127z+£:£+1><27[ etze]—ﬁ;ﬂ]
6 6 6 6 6 6
i :_57[=_67[+7Z:_67[+£:£—1x2ﬂ etEE]—ﬂ;%]
3 3 3 3 3 3

G(-5347): 5347 =0+-267x 27 et Oc|-7 ;7]

2 2 2 2 2 2
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Exercice3 : (*) Associer entre eux les nombres qui correspondent au méme point du cercle :

i ir T m T dr 9r 14
T — — -—— — - 6r -— — -——
2 4 4 2 3 3 4 3
L] [ ] [ ] [ ] L] [ ] L] L] [ ] [ ]
4y s xo . x x2St Tx
3 2 4 4 2 3 4 3
Solution :
3r=rm+1x2x Egalitésa 27 pres
o m+drn nm Arm & s X
— = =—+4+—=—+1x27 Egalités a 2 pres
2 2 2 2 2
-5 -5z 8z R .
—+ 27 = 2 a7 Egalités a 27 pres
i Ir 8rx s \
— — 27 =———=—— Egalités a 2 pres
4 4 4
3z 3z 4r s \
— — 27 =———=—— Egalités a 27 pres
2 2 2
V4 T br Irx
—+2r=—t+—=—
3 3 3 3
67 +87 =14 =7x2x Egalitésa 27 prés
—Ar —4Ar 6r 27 s .
——+ 27 =——+—=— Egalitésa 2 prés
3 3 3
o Or 87 =« w X
— — 27 =———=— Egalités a 27 prés
4 4 4 4
-14r -14x 6rx 87 D, .
—+ 27 = + — =—— Egalités a 2 pres
3 3 3 3
im T I 4 4 Or 14r
T — —— — — 6r —-—— — ——
2 4 4 2 3 3 4 3
4z - o7 T 3 =z . x  Ir
3 2 4 4 2 3 4 3

Exercice4 : (*)
Déterminer a 'aide du cercle trigonométrique (OI=1) les cosinus et sinus des angles
Suivants :

cos(10A) ; cos(108B); sin(10C | cos(10D): sin(10E ;sin(10L )isin(10F ); cos(103);
cos(10G ) cos(10H );sin(101");sin(10K );sin(103")cos(101')
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<
Solution :cos(lOA) ~0,4 ; cos(lOB) -0,9; sin( |oc) - 0,2; cos(lOD) ~0,4;
sin(lOE):—o,s ;sin(lOL) =—o,2;sin(|0F)=o,5; cos(IOJ)zo; cos(loe) - 0,2;
cos(lOH):—O,? ;sin(lOl') =o;sin(|0K)=—o,5 ;sin(lOJ'):—l;cos(lOl'):—1

Exercice5 : (*)On a donné les valeurs exactes du sinus et cosinus de quelques angles
remarquables entre 0 et 90°.

Point i1l A[B|]C]1
x(9 0 |30 | 45 | 60 | 90
x | Smf 3w 2| m| m ) m| m| .| ® | ® | ® | ®| 23|50
(rad) 6 4 3 2| 3| 4| 6 6 | 4 |3 |2 |3 |46 "
cosS X 1 JB— £ 1 0

2 2 2
sinx 0 % £ \’; 1

2 | 2

a) Retrouver le point qui correspond a chaque angle.
b) En déduire les valeurs exactes des cosinus et sinus de tous les angles du tableau
Solution :
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Point| E L F J N G MI|I|A|B|C|J|H D K I
x(° [ =150 [ =135 [ =120 [-90 ] =60 | —45 [ 30 ]0] 30 [ 45 [ 60 [90]120] 135 | 150 [ 180
x || Smf 3w 2 m| ®m | % r|\® | ®|E|®| 20| 3| Sn
(rad) 6 4 3 2 3 4 6 6 | 4 | 3 |2] 3 4 6 T

Bz ] 1| A2 | B B2l Ll 2 B
cosx | — | —— —— 0 7 - 1= 2= 2 0| ——= | 2= [ 2| -]

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2
|- L | | B Bl B | 1|6, (6] L1

sinx | —— — = -]l | -—= | =-=|-=10 Sl . S IS N B S . Sl 0

2 2 2 2 2 2 2 | 2 | 2 2 2 2
3r St In
4 47 4

lon
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: . . i r 2n  4r Srx
Exercice7 : (*) Placer les angles suivants sur le cercle trigonométrique :5; = = ==

3 3 3

-08 -086

Exercice8 : (*) Placer les angles suivants sur le cercle trigonométrique :
7. 27 gl Q& .17 W87". 107 11z

6' 6 6 66 6 6 6
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Solution :

Exercice9 : (*) Placer les angles suivants sur le cercle trigonométrique :
n 2t 3r 4drbr Tr 8r 97 10r llr 13z 14r 157 167 1ir 197 20m 2lr 22r 23r

DR R R R R R R R R R R 1R 12
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ExercicelO : (*) Déterminer 1’abscisse curviligne principale de chacune des points suivants

e[ ) )

Solution :

"y 97” Methodel:

9_ﬂ:8ﬂ+ﬂ:8—”+ﬁ=47[+z:2><27[+£ et Ee]—;r;fr]
2 2 2 2 2 2 2

T
Donc : I’abscisses curviligne principale du point M, est ¢ =—.
2
O
Methode2: —7 <—-+ 2kr<z et K eZ

Donc —1<%+2k <1

C’est-a-dire : _1_9<_9+9+2k sl—g
2 2 2 2
11 7 ) 11 7
Donc: ——<2k <—— te: _= _f
onc 5 > par suite 4<ks 2

11 7 .
Donc : _2’7:_Z<k S—Z:—1,7 et K €Z cest-a-dire: k =2

. 9
Par suite : (Z:—ﬂ+2(—2)72'=——47z: -
2 2
Donc : I’abscisses curviligne principale du pointm , est o :%

- 11(1172J
3
11z 127n-x T T

Methodel: Ona -—— - —dr-Z=_Z19x2r et —EE]—ﬂ;ﬂ']
3 3 3 3 3

T
Donc I’abscisses curviligne principale du point M est: @ = _E .

Methode2: k 7, et
- <£+2kﬂ'£ T

Donc —1<1§l+2k <1

Par suite : —1—l—1<—1—l+E+2k 31—E

3 3 3 3

14 8 7 4

D o ——<2k <—= jite: ——<k <——
onc 3 2 par suite 3 3

7 4
Donc : —2,3=—§<k S_§:_1’3 et k eZ
Donc: K =—2 par suite: a=%+2(—2)z=%—4n:%:—%

Donc I’abscisse curviligne principale du point M, est: ¢ = _Z.

Y 2(677[)
4
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67 647 +37r 64r 3 3 3
Methodel: On a PRI T 1br+ 2l = ox8r+ 2 et 3 € |-z ; x] donc I’abscisses
3 4 4 4 4 ;g
3z

curviligne principale du point M, est ,=2%

Methode2: k e 7, et
—7z<67—ﬂ+2k7z< T

Donc —1<%+2k <1

Donc -1- <87, 87 oy <4 &7
4 4 4 4

Donc —ﬂ< 2k < —@
4 4

C’est-a-dire : -8, 8~—% k<—%_—7,8 et kK eZ
Donc K =—8 c’esta dire: a:67_”+2( —8)x _8'7 g, 8/7—64n 37
4 4 4 4
37r

Donc I’abscisse curviligne principale du point M, est 4 =
4

Exercicell :

(*) Pour chaque mesure d’angle, en radians, donner la mesure principale ¢, (I variantde 1 a 12)
Puis placer le point M. correspondant sur un cercle trigonométrique :

7w 5S5rm 757 137x —-13x 197

; ; —1247x; 1257%
3 5

4 4 4 3

1)7—7T:87Z- ﬁ—s—ﬂ—zz—z+27z et 16]—72’;7[]
4 4 4 4 4

Donc : I’abscisses curviligne principale du pointM, est: o, =

2)5_72-:87[ 37 8—7[—3—7[ 37[ + 2 etie]—ﬂ 72']
4 4 4 4 4 4

Donc : I’abscisses curviligne principale du pointM, est: «, =

)757z 727Z'+37Z' 727r 37[ 37[ 92 et3—e]—7z ”]
4 4 4 4 4 4

Donc : I’abscisses curviligne principale du point M, est: a, =

)137z 127 +n 127f+£:£+2><27z et—e] 77
3 3 3 3 3 3

Donc : I’abscisses curviligne principale du pointM, est: «, =

5137 _A2r-x A T oooret-Zelrix]
3 3 3 3 3 3

Donc : I’abscisses curviligne principale du pointM, est: o, =

)197r 207 -1 20”—£:—£+2X27{€t—£€]—7[;7[]
5 5 5 5 5 5

Donc : I’abscisses curviligne principale du point M est: o, = —%

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB

1©



http://www.xriadiat.com/

7)-1247=0-62x27 et Oe|-x; x|
Donc : Iabscisses curviligne principale du pointM, est: o, =0
8)1257r=7+62x27 et rel-x; x|

Donc : I’abscisses curviligne principale du point M, est: oz =7

T

Exercicel2 : (*) Calculer : o— Cos(zi’fj 005(187”}

B_tan(ZMjthan(?ﬂ et C:sin(ZS”jJrsm(lhj D:sin(z—”j+cos(5ﬂ +sin 4”
4 3 3 2 3 6 3
Solution :

Pour mémaoire :

) T m T T i
x (en radians) 0 3 3 3 3 b > 2n
cos x 1 ﬁ E l 0 -1 0 1
2 2 2
1
sin x 0 = ﬁ g 1 0 -1 0
A=cos| — 297 +CO0S 18 =C0S 77z+z +CO0S 47r+7r
4 4 4 2

N

A=COS(67[+72’+ 4)+COS—=COS(7T+Z +cos—:—cos +O_—7

B=tan 2—1”]+tan Y =tan 5;z+”]+tan[2 =tan— +tan—_1+\/_+C—sm 287 +sin 17—” =sin 97z+Z +sin 87z+£
4 3 4 3 3 3 3 2

( ﬁ+l

2

C:sin(87r+7z+ j+sm—: T+ J+1_—sm§+1 Donc: c=-

D=sin[23 j*c"s(?)*s'”( 3 J

D =sin 7Z'—— +C0S ﬂ—z +sin 7z+Z D=sin£—cos£—sin£=—£
3 6 3 3 6 3

Exercicel3: (*) Ona: sinx =—get —%<x <%
Calculer : cosX et tan x

Solution : Ona: cos’x +sin’x =1
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Donc (cosx )2 +E =1c’est a dire : (cosx )2 =1—E
25 25

C’est a dire : (cosx )2 :%

Donc : cosx = /i OU cosx =— /3
25 25

Donc : cosx => ou cosx =2 or ~% <x <%
5 5 2 2

3
Donc: cosx >0 et par suite : COSX=§

_4
Etona: tanx=%=—5=__4
cosx 3 3

5

Exercicel4 : (*) Sachant que : sinx=§et XG‘:O;%:l ; Calculer : cosx et tanx

Solution : Ona: cos?x+sin’x=1
2
. . . 2
Donc : cos’x=1-sin?x c’est a dire : cos? X =1—(§j
) \ : . 2 4
C’est a dire : cos x=l—§

C’est a dire : cos? x =g

Donc: cosx=,/— OUcosXx=—,[—
9 9

Donc : cosx=£ ou cosx:—ﬁ or xe O;Z
3 3 2
La seule solution possible est :cos x = g
2
Etona: tanxzﬂzizizﬁ
cosx 5 5 5
3

Exercicel5 : (*) Sachant que : cosx:—%et x e[-;0]
Calculer : sinx et tan x
Solution : Ona: cos*x+sin’ x=1
Donc : sin® x =1-cos’ X c’est a dire : sin? X ﬂ—[ljz
C’esta dire : sin®x=1-—

25

Clest 4 dire : sin? x = 2
25
Do f24 . 24
Donc: sinx=,— ou sinx=—,|—
25 25
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26 . 2./6

Donc : sinx:T Ou sin x = ~== or x e[-;0]

2\/6

La seule solution possible est : sinx = e

26
Etona: tanx:w:—f’:&/g
cosx 1
5

1+«/_

4

Exercicel6 : (*) On donne : cosg

. T
1)Calculer la valeur exacte de :Sin T

Ar or

2) En déduire les valeurs exactes du sinus et du cosinus des réels: 5 et 5

Solution : 1)On a: c052%+sin2%:1

1+«/§}2

Donc : sin? % =1—cos? Z cest a dire : sin? X =1—
5 5 5 4

6+2J§

16

3+\/§

8

f

C’est a dire : sin? % =1-

C’est a dire : sin? % =1-

C’est a dire : sin?

mlhl

S \/gor” donc sin>0
5 5

5 \/10 2[ _\10-25

8 16 4

Donc : sm— ou sm—:

La seule solution possible est : smE _\/

2)Ona: Az 57[ d S—E—Z—ﬂ'—z
5 5 5 5§ 5

Donc : sin%ﬂ =sin(7z—%j =sin(£j = M

5 4
97r 47r +57  4n Sm 47r
Ona: > oy, 7 _
5 5 5 5 5

)[4 02

9 .
Donc : sin—=—=sin| —+
5 ( 5 5 4

7 2++6

Exercicel? : (*) Ondonne: cos— =
12 4

. T
1)Calculer la valeur exacte de :Sin o

1 .11z
2) A I’aide du cercle trigonométrique, en déduire: COSE et sin 1

Solution : 1)Ona: cos? = +sin? - =1
12 12

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB 12
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2
Donc : sin? %= =1—cos? - ¢’est a dire : sin? 2= =1— V2+/6
12 12 12

4
C’est a dire : sm21=1_8+2‘/1_2

1 16
C’est a dire : sin2£:1_8+4*/§

16

Coest a dire : sin? % 1 23

12 4

2=

C’est a dire : sin? 2~ =
12

Donc:sinlzﬁfz_\/g ou sm—= 2- \/5 e O,Z donc : sinZ= >0
12 4 4 12 2 12

La seule solution possible est : Smlﬂz \/2 V3 \/2 J3

4
2)Ona: Uz -
12
Donc : cos - = cos| - | = —cos| = :_‘/EJ”/g
12 12 12 4
Ona: SinEZSin -2 —sinl = =V2_\/§
12 12 12 2

Exercicel8 : (*) Simplifier les expressions suivantes :

AZSln(ﬁ—X)XCOS[Z—Xj Sln(__ijCOS(ﬂ'—X) B:Sin X+Sin(7Z'—X)
2 2 cos(7 —x)

C= cos(%j+sin[5éz) tan(S”j D =sin (117 —x)+cos (57 + X) +cos (147 — X)

6
E =tan(z—x)+tan(7z+x)

F =cos’ (Zj-i- cos’ (B—ﬂj
5 10

H =sin2[£]+sin2(3—” +sin2(5—”j+sin2(7—”)
8 8 8 8

K =cos?| = |+ cos? 2r + cos? s +cos? il
10 10 10 10

Solution : A=Sin(7l'—X)XCOS[%—Xj—Sin(%—XjXCOS(ﬂ'—X)
A =sin(x )xsin(x )—cosx x(—cosx ) =sin*x +cos*x =1

K = cos’ (EJ +cos’ (z—ﬂj +cos’ (S—EJ +cos’ (4—ﬂj
10 10 10 10

sinx +sin(z—X) sinx +sinx 2sinx
B = ( ): = =-2tanx
cos(z—x) —COSX COSX

(57[) (57[] (57[) (67[—7[) . [67[—7[] (67[—/7]
C =cos +sin tan C0S +sin —tan
6 6 6 6 6 6
T T T . T T
C =cos| 7 —= |+sin| 7z —= |-tan| 7 —= |=—cos| = |+sin| = |+tan| =
[ 6) ( 6) ( GJ (6j [6) (GJ

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB 13
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\/§ 1 sin[gj \/§

C=——+-"+—<L=——+

22 cos (”j 2
6

D =sin(117—x )+cos(5z +x )+cos(147—x )

&

|\>||—\
N‘%“N\H
(o))

D =sin(107+7—X )+c0s(47+7+X )+c0s(2x 77 —X )
D =sin(7—x)+cos(z+Xx )+cos(—x )

D =sin(x )—cos(x )+cos(x )=sin(x)

E =tan(7r—x)+tan(z+x )=—tan(x )+tan(x )=0

F = cos? (Zj +cos? (3—”j
5 10

7737727737757[77 3T 7w =«

AT 000 10 2 02 s

F = cos’ (—)+cos2 [Z_Z) — c0s? (£j+5in2 [Zj ~1
5 2 5 5 5
H :sin2(£J+sin2(3—ﬁj+sin2[5—ﬂ]+sin2(7—”j
8 8 8 8
V4

5
Ona£+7—”:7z donc : —ﬂ:n——
8 8 8 8

37 5rx 5r
Etona —+—=7donc: —=7——
8 8
. T ) 3z . 37 . T
H :sm2(—j+sm2[—j+sm2(n——j+sm2(ﬂ——J
8 8 8 8
H :+sin2(3—”j+sin2[3—”j+sin2(zj:25in2(£J+25in2(3—”j
8 8 8 8 8

T 3r 37Z T
Etona —+—:_ don a4
8 8 8 2 8
. . T T
Doncona: H =2sin?| —|+2sin2| ———
[8} (2 8]

H 25|n2[8j+20032(8j 2[sm2(8j+cosz(8j]=2x1=2
K = cos’® (%J + cos’® (i—g) + cos’® [%j + cos? (i—gj
\ 4r T 3r T 2r
Etona: cos 0 =C0S PR etcos 0 =CO0S 2 10
Ar) . (7« 3 27
Donc : cos[ﬁjzsm[ﬁj et cos(loJ sm(loj
K =cos® (%J+c032 (i—gjﬂinz (i—gjﬂinz (%j
K =| cos?| = +sin2(£j + cosz(z—”},sinz 2_”j
10 10 10 10

Donc: K=1+1=2

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB



http://www.xriadiat.com/

Exercicel9 : (*) On pose : A(x)=sinx(cos’ x—sin’ x)

camtr: A5 (5 )i A5

Solution :Pour mémoire :

) T T n T im
x (en radians) 0 r3 3 3 3 T > n
3 2 1
Cos x | £ £ — 0 -1 0 1
2 2 2
| 2
sin x 0 = £ ﬁ 1 0 -1 0
2 2 2

O eI e
A(o5)sn(5) e 5] o (5))- 5 (3-8

Exercice20 : (**) Simplifier et calculer les expressions suivantes :

A=cos(O)+cos[£j+cos(£)+cos(3£j+cos(7r)
4 2 4
) (ﬂj ) (7[) . (ﬁj ) (Zﬂj . (Sﬂj ]
B=sin| = |+sin| = |+sin| = |+sin| = |+sin| = |+sin(7)
6 3 2 3 6
C=sin2(l)ﬁinz(s—”jﬁinz(S—ﬂj+sin2(7—”j+sin2 9—”j+sin2(&)
12 12 12 12 12 12

Solution :
Pour mémoire :

x (en radians) 0 E E f % T ST‘T n
Ccosx 1 £ £ l (1] -1 0 1
2 2 2
sin x 0 % £ g 1 0 -1 0
A=1+Q+O—cos(£j—l=l+£+0—£—1:O
2 4 2 2
. (ﬂj . [ﬂ'j . (ﬂj . [27[) . (Sﬁj .
B=sin| = |+sin| = |+sin| = |+sin| — |+sin| — |+sin(7)
6 3 2 3 6
B:S|n[—j+sm[—j+sm(—j+sm(n——j+sm[ﬂ+—j+sm(ﬂ)
6 3 2 3 6
Donc:B=l+£+1+£+£+O=2+\/§
2 2 2 2
C :sin2£+sin23—ﬂ+sin25—”+sin27—”+sin29—ﬂ+sin2£
12 12 12 12 12
r 1z 11r T C3r 9 O 3

Onremarqueque: —+=——=x donc: —=7-— Etona: —+—=7 donc —=7—-—
12 12 12 12 12 12 12 12

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB
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S5 Trx T 5z
et —+—=7x donc —=7-——
12 12 12 12

Doncona:C =sin2£+sin23—7Z+sin25—7z+sin2 77—5—” +sin? ﬂ—g—ﬂ +sin?| 7- X
12 12 12 12 12

12
C =sin2 Z +sin? 3—7T+sin2 5—7r+sin2 (5—7[j+sin2 (3—7[)+sin2 (lj
12 12 12 12 12

C =2sin? Z + 2sin? 3—7[+25in2 57 _ 2sin? = + 2sin? 5—”+23in2 z
12 12 12 12 12 4

2
C =2sin?Z +2sin? 3—7r+25in2 57 _ Z(Sin2 Z 1sin? 5—7Tj+2 ﬁ
12 12 12 12 12

2
Et on remarque que : 5—7[ =Z_Z
12 2 12
C= Z(Sin2 2 +sin? (Z—inﬂz Z(S,in2 Z 4 cos? (ﬁjj-i-l: 2x1+1=3
12 2 12 12 12
Exercice2l : (**) Démontrer que pour tout réel x, ona:
1) (cos x+sin x)2 +(cos x—sin x)2 =2 B =cos* x—sin® x +sin® x —cos® x

2)(cos x +sin x)2 —(cos x—sin x)2 = 4.cos xsin X
Solution :1)

. 2 - 2 2 - =2 2 H H
(cosx+sinx)” +(cosx—sin x)” = COS” X+2C0S XSiN X +8iN° X+ C0S" X —2C0S XSin X +sin” X

(cos x+sin x)” +(cos x —sin x)* = 2cos’ x+2sin® x = 2(cos2 X +sin? x) —2x1=2

. 2 . 2 - . . .
2)(cosx+sinx)” —(cosx—sin x)” =cos” X +2€0os xsin X +sin” x—cos’ X + 2¢0s xsin x—sin’ x

=4cos xsin x
Exercice22 : (**) Simplifier les expressions suivantes :
- 2 q 2 - .
A=(cosx+sinx)" +(cosx—sinx) B =cos* x—sin* x +sin? x —cos? x
C =sin* x—cos* x + 2cos? x D =sin® x+cos® x + cos* x+sin* x+5c0s? xsin? x

5 - 2 - 2
Solution : A=(cos x+sin x)~ +(cos x—sin x)
A=cos? X+2C0SXSin X+5in X +c0s X —2¢0s Xsin X +sin’ x A = 2cos? x+23in2x=2(coszx+sin2x):2><1=2
B =cos* x—sin* x +sin? x —cos? x
B =cos* x —cos? x —sin® x +sin? x
Donc : B = cos? x(cos2 x—1)—sin2 x(sin2 x—1)
Ona: cos®x+sin’x=1
Donc : cos®> x—1=—sin®x et sin? x—1=—cos® X
B = cos’ x><(—sin2 x)—sin2 x(—cos2 x)
B = —cos? xxsin? x+sin? xcos® x =0

. . 2 2 . . .
C =sin*x—cos* x+2c0s? X = (sm2 x) —(cos2 x) +2c0s’x C :(sm2 X+C08° x)(sln2 X—C0s° x)+Zcos2 X =sin® x—os’ X+200s X
Donc: C =sin® x+cos? x =1

. . . . 3 3 . .
D =sin® x +cos® x + cos”* x +sin* x + 5cos? xsin’> x D :(sm2 x) +(cos2 x) +c0s* X +sin* x+5cos? xsin® x

D =(sin2 X + C0s? x)(sin4 X —sin? x cos? X + cos* x)+ +c0s* X +sin* x +5c0s? xsin? x
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D =sin* x—sin?xcos® x +cos* x+cos* x+sin* x+5¢cos xsin’x D = 2sin* x + 4sin? x cos® x + 2cos* x
- 2
D=2(S|n2x+cos2 x) —2x1=2

Exercice23 : (*) 1) Simplifier I’expression suivante :A(x):sinz(%—xj—cos(—x+67r)+cos(37r+x)+sin(x—%) 2)

Calculer A(g—”J et A(—lo—”j
4 3

003(3’; - XJ cos (47 —x)

5
tan| ——x
2

Solution :1) A(x)=sin’ (%— x)—cos(—x+67z)+cos(37z+ X)+sin [x—%ﬂj

3)a) Calculer en fonction de sinx le nombre : A=

b) En déduire la valeur de A si tanx=3

A(x) = cos’ x—cos(—x)+cos(27r+7r+x)+sin[x—4n+%] A(x)=cos x—cos(—x)+cos(7r+x)+sin[x+%)
A(X) =C0s” X—CO0S X —COS X + COS X = COS” X —COS X

2) Calcul de A(%ﬂ): ona: A(X)=cos”x—CosX
Donc : A(3—”j =cos’ (3—”j - cos(s—”j
4 4 4
A[3—”j=COSZ(ﬂ'—Zj—COS(ﬂ'—Zj
4 4 4

A(%ﬂj =05 (%}rcos(fj =(£J2 N2 :%+72 Donc - A(%ﬁj _1+\2

4 2 2

2
Calcul de A(—lo—”j: A[—m—”jzcosz(—m—”)—cos(—m—”J
3 3 3 3
= c0s* (m—ﬂj —cos(lo—”j = c0s* (37; +zj — oS (37[ + zj
3 3 3 3

) T T p T T
=C0S"| 2+ +— |—C0S| 27+ +— |=COS"| 7 +— |-COS| 77 +—

N e e R G B
(1@:) Z(ﬂj (nj (1]2 1 11 3
Al ———|=c0s"| — |+COS| — [=| = | +==—+=—=—

3 3 3 2 2 4 2 4
cos(gg—xjcos(wz—x)

2
tan| ——Xx
2

3)a)Calcul en fonction de : sinxle nombre : A=

3z o 37
cos 7—x cos(—x) cos ?—x COS X

A: =

. (37: j . (3” j
sin| = —x sin| ——x
2 2
cos| — —X
2
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2 T o T
Ccos (ﬂ+2—XjCOSX COos [Z—XJCOSX

A= =
. T . T
sinf r+—-—X =SIn| ——X
( 2 j (2 J

H)
sSIn“ XCos X .
Donc: A=———>=—sin’x
—COS X

b) Déduction de la valeur de A si tanx=3

. 1 .
On sait que : 1+tan®x=——— et cos® xtan” x =sin’ x

Cos” X
. 1
Donc : sin* x = ————tan® x
1+tan” x
Et puisque : tanx =3 alors :
tan® x 9 9

A=-sin’x=— = =——,
1+tan” x 1+9 10

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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