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Exercice 01

Comparer a et b dans les cas suivants :

a=1+3J2 ;b=3V2

a=-5J3 ;b=-62
4x2+1 ; b=2x+1 (xeN)
X y

a=——- ;b=—— (0<x<
X+1 y+1 ( y)

a:m ;b:\/;—\/y (O<y<x)

7 2 * *
XLy e 8y (xd&;yel&)
X 7X+2y
Exercice 02

1) Soient A=318 —/72 ; B=+28++/32-22

a) Montrer que A—B = \/5— Zﬁ
b) Comparer A et b

2) Onpose X=2/5-32 et y=+/39-1210

a) Montrer que X=>0
b) Calculer X2 et Y?
c) Comparer — et —

y
3) Soient acR et beR avec a>2 et bh>2

On pose X :\/5+\/B et Y :\/%+1
a) Montrer que X2-Y? :(a—l)(l—b)
b) Comparer X et Y
Exercice 03
Soient & , b et C des nombres réels.
On pose A=a2+b?+c2—ab—ac—be
1) Montrer que ZA:(a—b)2 I—(b \) (a C)
2) En déduire que ab+ac+hc < a?+b?+c?
3) Soient X et Y deux nombres sirictement positifs tels que
X2+y2=2
a) Montrer que (X + y)2 =2(1+xy)
b) En déduire que X+y>~2

Exercice 04
Soient A et b deux réelstels que 3<a<9 et 2<b <7Encadrer
les expressions suivantes: a+b ; a—b; axb; 2a+3b;
—-a+5b ; a ; 2a+3b az+h2
b -a+5b
Exercice 05

1) Soient X et Y deuxréels:—4<Xx<—let 3<y<5
2

Encadrer: X+VY ; X—Y ; XXV et
y2—2xy

Exercice 11

D) Soient A et b deuxréels:—2<a<2 et 5<b<9

Encadrer a+b a—b axb et %
Exercice 06

Soit X R tel que 5<X<7.0Onpose A=Xx?>—2Xx—-8
1) Encadrer A
2) @) Vérifier que A= (X—4)(X+ 2)
D) En déduire un autre encadrement de A
3) a) Vérifier que A= (X—l)2 -9

b) En déduire un autre encadrement
4) Quel est I'encadrement le plus précis

de A

Exercice 07
Soient (X;y)ER2 tels que 1< X <2 et %S yﬁg
On pose A= X2—y2+X+Y
1) Encadrer A
2) @) Vérifier que A=(X+Y)(x—y+1)
D) En déduire un autre encadrement de A

29

3
3) Déduire que Z< A< —

4

Exercice 08

| Déterminer [intersection et la réunion de | et J :
:[—10;2] etJ :[_3;7] | —]—OO 3] et J = 6,+OO

Frp
I :}—oo;—ﬂ et J ::|—%;+OO:| I =[52[ et I =[-12]

Exercice 09

1) On considére le nombre A = \/6 ~J11- \/6 +411
a) Déterminer le signe de A

b) Calculer A’ puis déduire la valeur de A
2) On considére le nombre B = (\/64- \/5)(\@— 2)(\/\/§+ 2)

Montrer que B%=4 puis déduire la valeur de B

| =[7;+00] et I =[-5;+00[ ;

3) On considére le nombre C = \/X2 —2X+1+ \/X2 +2x+1
Sachant que X € [—1; 1] . Simplifier le nombre C

Exercice 10

Soient a€R et DER telsque a>-2;b<-1eta—b=6

+\/(b+1)2

1) Calculer le nombre A= \/ (a + 2)2
2) Montrer que <5 et b>—-8
3) Déterminer la valeur de B =|a+b—4|+|a+b+10|
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Soient a€R et DR telsque a <3 et 0<b<% etab=1

1 1
1) Montrer que 2 < a <3 puis déduire que 3 <b< 5

1
a-2b
Exercice 12

<1

3
2) Montrer que 7 <

Résoudre dans R les équations et les inéquations suivantes :
2x—3|=8 ; [x—1=-1; [4x=3/=|x+1| ;
|4x+5|=x|-3

|2x+3/<1;[5-4x<1;

1<|x+2<2

x—3=|x+2

.
’

X—2|Zl 3

-2x+1>3;

Exercice 13

1+\/5

2

Soient a€ R et be R avec aE]O;l[ et b=

1)

1
Montrer que E <b<1

a-1

2(1++/a)

En déduire que |b —1| < %|a —1|

2) Montrer que b—1=

3)

1+ 20’6 3 2x10°2

4) Déduire une valeur approchée de

Exercice 14
1

V1+x2

_X2

V1+ X2 +1+ X2

Montrer que X2++/1+Xx2+1>2

Soit X €R. On pose E =

1) Montrer que E-1=
2)

3) Déduire que |E —1|< %| x?

1 4
4) Déterminer une valeur approchée de ——— a 2x10
prIoSes ¢ L0004

prés.
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Exercice 15

1+ x2

X
1 X

Montrerque Y —— = ——
1 X J1+x2+1

Montrer que V1+X2+1>2

Soit X€R*. On pose Y =

1)
2)

3) Déduire que

1
<5
2

y_L
X

4) Déterminer une valeur approchée de

prés.
Exercice 16
Soit ae R,
1) Montrer que 1+ Jl+a>2

2) En déduire que 0 < —— 1

1"' ’\/".+ (e}

1
2

a

3) Montrer que 1< ,/"_4-_" <l+—=

Déduire un encadrement de +1.04
1

Ja+/a+l

4)

5) MOL trer Liu-

prés |

Déduire une valeur de la somme

1 1 1

6)

! Lz BB B
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1/0.0001 5 5x10°
0.01

_Jari-Ja

1

J99 + /100
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